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« durée conseillée pour traiter ce sujet : 1 heure

« ATTENTION : le nom de la matiére et son code doivent étre IMPERATIVEMENT recopiés sur la copie d'examen

Exercice 1 (6,5 points). Déterminer la valeur de lintégrale suivante :

_ 22y | v
I—//D<y+3+e )dxdy,

az'ecP:{(rc:;y)EIf?\zz 0<a <. 0_<_'y§1}.

On admettra que la fonction (z, y) — 3—:% + e ¥"* est continue sur D.

Exercice 2 (13,5 points). Soit @ la jorme quadratique sur R® telie que :

01 0
Mat, (@)= {1 -1 1],
0 1 0

ou B, = (e,,¢e,, ;) est la base canonique de R3.
Dans la suite, on note A= Mat, (Q).

(1) Soitu = (z,y,2) etv' = (z',y/,2') dans R®. Donner lezpression de @, (u,u').
(2) Appliquer l’algorithme de réduction de Gauss d Q.
(8) Justifier sans calcul que A est diagonalisable.

(4) Justifier sans calcul que A est non inversible.
Quelle information peut-on en déduire sur le spectre de A ?

(5) Déterminer x, le polynome caractéristique et o(A) le spectre de A.
(6) Déterminer la signature et la nature de Q.

(7) Trowver une base orthonormée B de R? telle que :

0
Mat,(Q)= 10 A,
0

ou les \, sont les valeurs propres de ,"‘ri”atBo(Q} telles que A, < A, < A,.



